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Übungen Höhere Analysis - Blatt №7

Übung (39c). Finde jeweils eine Folge fn von Lebesgue-meßbaren Funktionen auf dem
Intervall [0, 1] die

1. Im Maß konvergiert, aber nicht fast gleichmäßig.
2. Fast gleichmäßig konvergiert, aber nicht f.ü. gleichmäßig.
3. Im Maß konvergiert, aber nicht in Lp.

Hinweis zu 42b: betrachte die Menge

{x : lim sup |cosnx|n > ε} =
⋃
n

⋂
k≥n

. . .

Hinweis zu 42c: Zeige nur, daß die Folge in keinem der bisher betrachteten Sinne gegen
die Nullfunktion konvergiert.

Übung 47.
Seien (X,A), (Y,B), (Z,Z) Maßräume und π1 : X × Y → X und π2 : X × Y → Y die
kanonischen Projektionen. Zeige:
Eine Funktion f : (Z, C)→ (X×Y,A⊗B) ist meßbar genau dann, wenn π1 ◦f und π2 ◦f
meßbar sind.


