S v (o) = (i)
6 r(sf= vsrrd | ebindd Jarkerals +
(g4 v = sirsdp
7 Ring wit 7 2usatzlid,
Joel: Vre vrerusr (o ccHqul.'&, mit 1 bozeichned)

B (2:1.3 heiftt Itomwul'ul;vlwbhn Vr,g el:v.gz5F

Lemmar (R4, 7) Boslesdhe Agelora doun R Uommutbuli, ond
VeeR: rz-r

Bewedig: v48= (ra0)t= r4vstsr+ 57 = rerorsrts = (eed)4(rseer)
Re u. Ginks  (reg) kdvzen, db. ~(res) addieron .
0= rotcr daher ro=-sr. Dag qift VaocR, insbee {. =1
Fd==1Tr = p=-~r
Avlovdem: rs=- sr=sr © Kommutahvilst,

Definilion: Sei CR+*,+) Reolo sl J—(’gﬂbrq, definieve, Relation < avf R
dordh v £¢ ©© veg=y

10811 -0
Wh: Haben av{ Boolesdien Hgebra (ofb. avf R-l'ngffi,'f,')l‘n dem VreR:fir )
e Rc[m(:'olq definrer! dord.
r s &) rs=+¢r (enispr"(,(a" Ewunaaensm'n)

Des l'm‘- 2ine Okdhun%s reeovtfon ;
1) Reflexivital, 22: ¥ e rr=r v
2) Transibividah  ve:ves, s et D ret;
haben  ps=r st =5 es oy rts pst=rs=y dh et
) Aa,-l:s\(jmmeh.'e (2R FESASEr S y=g
VS=F ind Sr=§ . Komwvkalnitad o(esQ.'ujzs: rsrg=sr=8: yp=g V



Bagl < hben j¢ 2wei Blomente v,s € R ein | qroltes qeweins dines Kleineres”
ind (rig) und gin y Uloincles ﬂou\e:'hsdu.q Groberes” svp(r,s)

Definton: G(BCL"A Menge mit Ordnunasreemlfoh (X, &), Wir saqtn
v nf(ab) =t &
1) iCanish
b VieX mit % ¢q xtb 3{61' X &
(infad) muss minht axiddiorsm, oler wenn, doun e[vlc/cuffa)
v Sup(adb)=¢ &
) a£sabes
Z) VxeX mit atx, béx ﬂn'f} gL X
Csvplal) muss nitht exidiorsn, ober wenn, down e/'nquHa)

l B%??S(Ler A(’e\aéru ist £er b s el -
inf (r,) = v , Sup(r.s)-= reSt S
Reweist o plr-g)=(rr)s=rtgc=rg D S <y w'a&i\ r-S<S
wenn X &0, x<&¢ 22r XEr¢. Wigo Xh= X | XS=x
x - (re)= (xr) g = x-s=x oablso xp-s v
. P(V‘*S*M) =l 4+ r‘zS= rablso v & yp+S*ryg dnaeos £ p4siYg
ana. Yex, S&x al, rx=F, Cx=¢:
(FAgrrg) = Px +SxH4rsx = p+S4rs  alyo  Westre < x

De€inition : Cine NMgz X it Oralmm}( VQ(QLI‘OD\ ¢ hearfid Vet bound (fa'H‘l'Ce)
winn 201 \'sg 2loel Ehmchl-w /\,36)( L in fmf(xuﬁ U“"l ein SUP(X,‘Q)

in X (kl',(l‘l‘o ten,

So{ﬂrelu thh XAy “M?t{'“ {oe l‘v\-r&us) ond XvYy ujo“"“ for Su‘c(k,-a

Es %Q@'leh damn V1-V& £¢ A v
Vi) xage gax xugeges
V) (X/\«@A% = X A(%/\z—) (x v@\/‘é‘ XV(‘&Vﬂ

V3) Xax<x X X=X



V"() (XA‘&}\/j":n (2““3)/\‘17’3
Bewelis ad V4) svp, fﬂc S.dmmcjrr.'scl\ Lo X9 delintert

Delinition: C\‘leae,oeh (X,é)l 4 X daun sei
r=mf 4 & ‘v‘hej: =0 ond e V%&(Si X<y dann ¢y
Sssop 4 & V%e‘ﬁ-. Q€S unel wean Vue4: w Ex oaun 3 &x
Sup, Ind muss g R, €or jeo[e mhaz 4CX %eL,o,,\‘ aber wihh, daun
tindeutiq.

Rewelis od V2)

Z,u'a-l wm Verbawd (X, ) st conohd
in{(x,%,z\ z )"‘(‘3";’) als avl
\'n(—(xq,z\z (x/\t‘)/\‘e D Gleidhert

analoy sup-

ik lndelelion, qi@k in Yodtn Varbmol (X, ¢):
s 3:“ 22U deolu ﬁ“‘{e;CLeh ('1043( {{k'r---»x..& €X  gup umd it
Jede Wammewﬂ:\ Von XA AKGA oo A Xy ik ;'mc, jen'e Wdlnh(r(ma

i xaviV.vx, efcllh Redinguny for cop.

Bemethw\%; .z;v\ VotLo,uof, v dom V%QX .SuP "3 uvtcl fn'(‘j U:‘Aierﬂh
L\efﬂ'l' Vseysl&hdfaﬂt erou,

Bew ol ed V&) SuP(xlx\ =X, mf(x,x)=x VvV
ad \/‘-I) C)L.wm%

Umaglat.rl bbekonmt Wt aug\io_blﬂt Hwae X wit 2- s*e?(.‘azn qoero]Jr/'ovle«
AV Aie V1=V 00€C0lec. 2/t Ver!adud, PR P

Ky & KAYy=X Caqu;vafzwl’éD Xvy =g Gj



O,Borpra'(oh l.;(ass o qewountaey (X, &) \erbolnd
1 2wel Elemende haben imf | nawm licl M.F(X"OT'XAS wd gup,
namlrc,  cople,y) = Xvy.
Ave V1-\V4 qbp{ll‘}"hlcfdis 1"\\((/\,(3)= )(Aj y
(xag)ay = xAlqAq) 2xay alse (xay) €y
(xaq\ax = (qax)ax= galxax) =g ax alo (xay)<x
/‘Mg.‘. 2EX 2eY. . 2L Ay Wigsen TAYSR, TAX=¢

2A (x/u@ = (2ax)ag = 2Ay =2 ol 2<¢ XAY
Svp (x“j\z Xv3 -Fo%{- aquoa dug V-V & und Ded. von €

Tlaw neant aucl eime MTenge (X, 2,v) sodass AV die Axiome
VA-VG erfo80an \Vforband.

Auvs ginemm Verbond (X&) Konsdrvieton (X (a,v) durd, XAY'= inf(x4)

)(vx.s = ‘SUP(}(I:‘S)'
Auvs 2iven Verbaud (X,/\,v) kougtruiera, (X, ¢) dord. x £ 4= XNAy=X,

Vo (4,£) aof (X AWV JLﬂrstLea und @og AV (9!rc|nvhasro(’-—‘—
deliniectn = man belommt die UFSFY‘an'e}(,Le Relotion & zorsck :
es 3[0‘( namdl i (X, &) x ¢y &2 inf (xy4)=x (Lzw. auch
x&q & Sup (x,%)ms)

\(}‘.\/ob\ (X,Alv) u (X, ¢) Gboegel\u\ dord, x €4 @ XAy=x o
G(ahh dug < (-(—‘Cy b(dS SVP' ;Wﬁ JQ 3\/0;0' 60 (.XK‘“"‘“\)A,V
Konstroieron dordy x Ay = inf (x iy | xvy =sup (x,) , danh Sind

olig hevew AV dieselben, wie cl}g | VO cfo'-wn Mdh dusﬂeju.kjem ig}.

24(%2:« Ei&zmsp(ﬂqﬂoh de& aud emep Boo&s«l«o_a A()aobra 3Qwomn0nen
Verband ¢ ¢



I dews @us 2iner Boofschesn Aeﬁokr« (R, +.) gewonntnen Verband
%ilsl €S Rin 3rs{$+es Eloument sup R =1 vnd 2m Wleingley Element
nf R=<0.
Da x £y ‘& x.q=x %iﬂr Vx eR: x-4=x abso ¥xe: x ¢1.
AoBerdatn gilt iy jedews Ring (R\+,) VFeR. Or-r-0=0
CAus E_;hadx;omeh byt 0=0+0 alio ¥reR:v.0=r(0+0)= r-O¢r-0,
z2v beiden Serton oddieren — (r-0), belkommt @ =10 oma@oB
@-r < (0*0)\( -C'IC]
lnghes. jn der Booleschen A(’gebrq Wxelk - Oxe0 dh 0<x.
Sprocheisc O id neatraleg Elpment brgf. +: O+ x = x+0 = x
O it absorbitrendes EY. beql. - O+ x=x*0=0
1 it neatrales Elpment b2ql. «: 1- x e x+1= x
11d absorbitrendes EY- l«yza?, 4+ M= x+1 =1

Definition : ln emea Vorkomd (X, &) it Wleinstem E€. O und %rafﬁjrm«.
E{ 4 LQI'A’I' ‘3 L(O'ﬂppelme"rl- Vo X | \wonn x/\tj‘—- 0 Uv\d x\/:‘:’]
Cdln I'VI-F(J(,“\PO, Svp (X(‘Q) =1]

Efq VQV‘kahd I o{om tu \ioolvw\ x eX 2'.14 kou.poﬂl«ovajr Zx;d'(.or‘ll heiM
\((OMP&me-ql&rer VQk—L}el'AC(.

Proposition: Der von ¢iner Rovlesdhen /4032L>ro( kommende Vorband
1’8'|' |’(°'~\r‘€{hewli"" Verloothbl . Atrx ik kou,]ermv.Jr 24 X"

Beweis: (A+x)x = x+x' = xtx=0 dh. (M14x)ax=0 dl,. inf ey x)=0
(M) 4 x + (14 x = M x e x 0 =4 dh. (Hx)vx =4 dh. sp(Txx)=1

Pelinition: Ein Verband (X, A,v) heift 0|is-lrfLan'v‘ wan Va,b c €X't
a V( [o/\(\ < (d \/L)) A (CIV(.)



.BQ“«QVL(U-«%'. Ein Vorband erfo00f Val,c + av(bac)= (avb) 4 (av¢)
%Q"““‘ ‘(d""‘l wlun leLlC LI W} (bvcx z (aa E)V (OMC)

Pf‘Opon.ll'oh'. DOr von gfuﬂr Boo?erc(/\a’\ ,Awarém (zow-.cw/-e (@rLemd
ik disheibutiv.



