Taylorpolynome in mehreren Variablen

Fiir eine Funktion y = f(x) ist das Taylorpolynom n-
ten Grades im Punkt xg bekanntermafien
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Ist z = f(x,y) eine Funktion in zwei Variablen, dann
kénnen wir zunéchst das Taylorpolynom beziiglich x be-
stimmen:
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und in weiterer Folge auch beziiglich y:
f(x,y) = f(zo,y0) + fy(@o, yo)(y — yo) + o yO)(y - 90)2 +
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+ fa(zo, yo)(x — x0) + fxy(CUo, yo)(x — 20)(y — yo) + - ..
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Wir fassen zusammen:
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flz,y) = f(xo,y0) + (folzo, yo)(x — z0) + fy(20, 10) (¥ — 10))
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ist das Taylorpolynom n-ten Grades. Man kann auch ein
Restglied fiir die Approximation der Funktion durch das
Taylorpolynom angeben:

R, = CES Z ( i >8n+1j8j (wo+d(z—20), Yo+ (y—1o))
= . 1

n+1—j(

(z — ) Yy— yo)j

fiir ein ¥ zwischen 0 und 1. Man kann dies auch auf
Funktionen in mehr als zwei Variablen verallgemeinern.



