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1. Ubungsblatt (13.03.2025)

Beispiel 1.1. Berechnen Sie Ober- und Untersummen

(a) von f:[0,7] = R, f(x) = sin(x) beziiglich der Zerlegung Z = {0, %, 2, 2% 7};

(b) von g: [0,1] — R, g(x) = 62% + 2z beziiglich der dquidistanten Zerlegung
Zn = A{xo,...,x,} von [0,1] fiir allgemeines n € N. Wie grofs muss n gewéhlt
werden, damit O(Z,, g) — U(Zn, 9) < 155 8ilt?

Hinweis: Aquidistant bedeutet, dass die Abstinde ;1 —x; fir allei =1,...,n gleich
grofs sind. Das heifit in diesem Fall: x;11 — x; = % Weiters konnen Sie die Formeln
Yomi= @ und Y " %= w ohne Beweis verwenden.

Beispiel 1.2. Berechnen Sie das Integral

/_ | sin(o)| da

2
und vergleichen Sie das Ergebnis mit

2
‘ / sin(x) dz| .
—2m

Beispiel 1.3. Gegeben ist die Funktion
r+1

o= "5,

wobei |z] = max{n € Z | n < z}. Zeigen Sie, dass f auf jedem Intervall (a,b)
integrierbar ist und berechnen Sie das Integral

/ 22 (@) da.

Beispiel 1.4. Berechnen Sie die folgenden Integrale durch partielle Integration:

(a) /(4x + %) cos(27) dx
(b) / In(1+ ) da
© [ tnfa)? ds

Beispiel 1.5. Bestimmen Sie das folgende Integral:

/cos(4x — e dx

Beispiel 1.6. Sei n € Z eine ganze Zahl. Bestimmen Sie das Integral

/x” Inzdx.

Hinweis: Unterscheiden Sie die Fille n # —1 und n = —1.
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