7. Ijbungsblatt Funktionalanalysis — 28.01.2010

I"Jbung 53. Betrachte den Fredholmschen Integraloperator
K : L*(R) — L*(R)

fi / ke, y) fy) dy

mit Kernfunktion k£ € L?(R x R). Zeige, dafl | K : L? — L?|| < 15l 2R xRy und daBl K ein
kompakter Operator ist.
I"Jbung 54. Sei ¢ = (¢,) eine Nullfolge. Zeige, daf der Multiplikationsoperator

M. : 0> — (2

() = (camn)

kompakt ist und bestimme sein Spektrum.
I"Jbung 55. Bestimme das Spektrum des Shiftoperators

S 02— (2

(€1, &, ) = (0,8, &)

sowie des adjungierten Operators S* : £2 — (2. Welche Spektralwerte sind jeweils Eigen-
werte?

Ubung 56. Zeige die Resolventengleichungen
L By(T) = Ry(T) = (A = @) RA(T)R,(T), ¥, € p(T)
2. R\(T) = RA(S) = Ra(S)(T' = S)RA(T), VA € p(S) U p(T)



